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Trang 1 Hoïc Sinh Gioûi Lôùp 9 (Voøng 2)  – Quaän TAÂN PHUÙ (14-15) 

 

 

 

 

 
 

 (NGAØY THI: 29/11/2014) 

  

Baøi 1: Cho a, b, c khaùc 0 vaø a + b+ c = 0. Haõy chöùng minh: 

     
  

     

4 4 4

2 2 2
4 2 2 4 2 2 4 2 2

a b c 3

4
a b c b c a c a b

 

Baøi 2: Giaûi phöông trình: 

         2

x 1 x 2 2x 2 x x 2 1 8  

Baøi 3: Cho a, b döông. Haõy chöùng minh:  


   
2 a b

a b 2a b 2b a

2

 

Baøi 4: Tìm giaù trò lôùn nhaát vaø nhoû nhaát cuûa 



2

2x 1
A

x 2

 

Baøi 5: Cho hình chöõ nhaät ABCD. Laáy M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø BC. Treân tia ñoái 

cuûa tia DC laáy P, PM caét AC taïi Q. Chöùng minh: MP.NQ = MQ.NP 

 

Baøi 6: Tìm caëp soá nguyeân sao cho tích cuûa noù baèng 7 laàn toång. 

     HEÁT    
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Trang 2 Hoïc Sinh Gioûi Lôùp 9 (Voøng 2)  – Quaän TAÂN PHUÙ (14-15) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Baøi 1: Cho a, b, c khaùc 0 vaø a + b + c = 0. Haõy chöùng minh: 

     
  

     

4 4 4

2 2 2
4 2 2 4 2 2 4 2 2

a b c 3

4
a b c b c a c a b

 

Ta coù: a + b + c = 0                   
3 3

3 3 3

a b c a b c a b 3ab a b c  

             3 3 3 3 3 3

a b c 3ab a b a b c 3abc do a + b = c  

Ta coù: a + b + c = 0 

          
 

              
             

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

a b 2ab c a b c 2aba b c

b c a b c 2bc a b c a 2bc

c a b c a 2ca b c a b 2ca

 

Ta coù : 

     
  

     

4 4 4

2 2 2
4 2 2 4 2 2 4 2 2

a b c
VT

a b c b c a c a b

 

                  

        
 

           

4 4 4

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

a b c
=

a b c a b c b c a b c a c a b c a b

 

                  
        

 
     

      
           

    

4 4 4

2 2 2 3 3 3

a b c
=

2ca 2ab 2ab 2bc 2bc 2ca

1 a b c 1 a b c 1 3abc 3
VP

4 bc ca ab 4 abc 4 abc 4

 

Vaäy 

     
  

     

4 4 4

2 2 2
4 2 2 4 2 2 4 2 2

a b c 3

4
a b c b c a c a b

 

Baøi 2: Giaûi phöông trình: 

         2

x 1 x 2 2x 2 x x 2 1 8  

Ñieàu kieän: 
    

   
   

x 1 0 x 1
x 2

x 2 0 x 2

 

Ta coù:          2

x 1 x 2 2x 2 x x 2 1 8  

               x 1 x 2 x 1 2 x 1 x 2 x 2 8  

ÑEÀ THI HSG LÔÙP 9 (Voøng 2) 

Quaän TAÂN PHUÙ – (2014-2015) 

HÖÔÙNG DAÃN 
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Trang 3 Hoïc Sinh Gioûi Lôùp 9 (Voøng 2)  – Quaän TAÂN PHUÙ (14-15) 

 

          

    

  

  

  

2 3

3

2

x 1 x 2 x 1 x 2 8 x 1 x 2 2

x 1 x 2 2

x 1 2 x 1 x 2 x 2 4

2 x 1 x 2 2x 5

2x 5 0

4 x 1 x 2 4x 20x 25

5
x

332
x  (nhaän so vôùi ñieàu kieän x 2)

1633
x

16

            

    

       

     

  
 

    




   
 


 

           Vaäy 
 

  
 

33
S

16

 

Baøi 3: Cho a, b döông. Haõy chöùng minh:  


   
2 a b

a b 2a b 2b a

2

 

Ta coù:  


   
2 a b

a b 2a b 2b a

2

 

           
      

 

1
a b a b 2 ab a b

2

 

AÙp duïng baát ñaúng thöùc Coâ-si, ta coù:  

 


   


          


   



1 1
a 2 a a

1 1 14 4
a b a b a b a b  1

4 4 21 1
b 2 b b

4 4

 

AÙp duïng baát ñaúng thöùc Coâ-si, ta coù:   a b 2 ab  2  

Töø (1) vaø (2), ta suy ra     
     

 

1
a b a b 2 ab a b

2

 

Vaäy  


   
2 a b

a b 2a b 2b a

2

 

Baøi 4: Tìm giaù trò lôùn nhaát vaø nhoû nhaát cuûa 



2

2x 1
A

x 2

 

Ta coù : 
        

        
   

2
2 2

2 2 2 2

x 12x 1 2x 1 x 2 x 2x 1
A 1 1 0 A 1

x 2 x 2 x 2 x 2

 

Vaäy     
max

A 1. Daáu ''='' xaûy ra khi x 1 0 x 1 

Ta coù : 
 

   
 

 
     

         
   

2 2
2

2 2 2 2

2 2x 1 x 2 x 21 2x 1 1 x 4x 4 1
A 0 A

2 2 2x 2 2 x 2 2 x 2 2 x 2

 

Vaäy       
min

1
A . Daáu ''='' xaûy ra khi x 2 0 x 2

2
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Trang 4 Hoïc Sinh Gioûi Lôùp 9 (Voøng 2)  – Quaän TAÂN PHUÙ (14-15) 

 

Baøi 5: Cho hình chöõ nhaät ABCD. Laáy M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø BC. Treân tia ñoái 

cuûa tia DC laáy P, PM caét AC taïi Q. Chöùng minh: MP.NQ = MQ.NP 

T

Q

O

N
M

C

A

D

B

P
` 

Goïi T laø giao ñieåm cuûa QN vaø DC. 

Goïi O laø giao ñieåm cuûa AC vaø MN. 

Ta deã chöùng minh ñöôïc töù giaùc ANCM laø hình bình haønh. Do ñoù, O laø trung ñieåm cuûa MN. 

Ta coù:  

 

 
 





  

 


OM QO
 ...

OM ONPC QC
 maø OM ON ... neân PC = CT

PC CTON QO
 ...

CT QC

 

Do ñoù, NPT caân taïi N.   NTP NPT  

Maø 

 

 

 




MNP NPT 2 goùc so le trong vaø MN // PT

QNP NTP 2 goùc ñoàng vò vaø MN // PT

 

neân MNP QNP 

MN laø ñöôøng phaân giaùc cuûa     
MP NP

NPQ tính chaát ñöôøng phaân giaùc trong NPQ

MQ NQ

 

  MP.NQ = MQ.NP 

Baøi 6: Tìm caëp soá nguyeân sao cho tích cuûa noù baèng 7 laàn toång. 

  Goïi a, b laø 2 soá caàn tìm ( a,b Z ) 

Theo ñeà baøi, ta coù: ab = 7(a+b)       a 7 b 7 49    

Do a, b laø 2 soá nguyeân neân ta coù baûng sau: 

a – 7 1 -1 49 -49 7 -7 

b – 7 49 -49 1 -1 7 -7 

A 8 6 56 -42 14 0 

B 56 -42 8 6 14 0 

Vaäy caùc caëp soá nguyeân caàn tìm laø: (8;56), (56;8), (6;-42), (-42;6), (14;14), (0;0) 

 

  HEÁT    
 


